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TEORIA MOCY

Definicja
Zbiory A i B nazywamy réwnolicznymi gdy istnieje bijekcja
f: A— B. Réwnolicznos¢ zbioréw oznaczamy przez A ~, B.



o°“ TEORIA MOCY - réwnolicznoéé

Twierdzenie
Roéwnolicznosé ma wtasnosci:

1. A~y A
2. jezeli A ~, B to B ~p, A.
3. jezeliA~p BiBr~y, CtoA~,C.
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Réwnolicznoéé, wtasnosci

Z moF

Twierdzenie
Podstawowe wtasnosci relacji rownolicznosci:

A~y BiC~pDorazANC=BND=0to AUC ~,, BUD.
A~ BiCn~,DtoA ~, BP.

_ (AB)C ~om AB><C_

(A x B)¢ ~,, A® x B€.

. Gdy BN C =10 to ABYC ~,, AB x AC.

P(A) ~m 24

ol AW N



g Zbiory skoficzone

NJCIENC
Jagiellonian University

Definicja

Zbior A nazywamy skonczonym gdy A ~,, n dla pewnej liczby
naturalnej n.

Zbior A nazywamy nieskoniczonym gdy A nie jest skoriczony.
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74 Zbiory skonczone
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Lemat
Zbior A jest skoriczony, B C A to B tez jest skoriczony.

Lemat

Zbior A jest skonczony, f : A — B to ?(A) tez jest skoriczony.



g Zbiory nieskonczone

Twierdzenie
Jezeli Ny jest nieskoriczonym podzbiorem N to Ny ~,, N.
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:  Zbiory przeliczalne
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Definicja

Zbior X jest przeliczalny gdy X ~,, Ny dla pewnego Ny C N.



7 Aksjomat wyboru

Aksjomat wyboru
\V/X;é@ (vyEX y 7é @ = EfIX—)UX \V/yGX f(y) S .y)
Funkcja wyboru

Jezeli x jest niepustg rodzing zbioréw niepustych to przez W,
bedziemy oznacza¢ funkcje wyboru dla tej rodziny.
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72 Aksjomat wyboru
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Twierdzenie
A, B s3 niepustymi zbiorami. Nastepujace warunki sa réwnowazne.

1. istnieje iniekcja f : A — B.
2. istnieje surjekcja g : B — A.



wre Ustawialno$€ w ciag

Definicja
Zbior X daje sie ustawi¢ w cigg gdy istnieje surjekcja f : N — X.

Twierdzenie
X daje sie ustawi¢ w ciagg wtw X jest przeliczalny.



: Przeliczalnoéé¢

Twierdzenie
X jest przeliczalny wtw X jest skoriczony lub réwnoliczny z N.
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Przeliczalnoéé¢

Lemat
WHtasnosci dotyczace zbiorow przeliczalnych

1.

o s N

Podzbicr przeliczalnego zbioru jest przeliczalny.

Suma zbioréw przeliczalnych jest przeliczalna.

N? jest przeliczalny.

iloczyn kartezjanski zbioréw przeliczalnych jest przeliczalny.

Nk dla k > 1 jest przeliczalny.
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Przeliczalnoéé¢

Z moF

Lemat
WHtasnosci dotyczace zbiorow przeliczalnych

1. Niech x € P(P(X)) bedzie skoriczong rodzing zbioréw
przeliczalnych. Wtedy [ ] x jest przeliczalny.

2. Jezeli X przeliczalny oraz r € P(P(X))jest rozktadem to r jest
przeliczalny.



: Przeliczalnoéé¢

Twierdzenie
Zbiory liczb catkowitych i wymiernych sa przeliczalne.



