Sprawdzian z Metod Formalnych Informatyki, 17.01.2013

Imie i nazwisko

Numer grupy:

Oswiadczam, ze w czasie trwania sprawdzianu nie udzielalem pomocy innym studentom, oraz ze
sam nie korzystalem z pomocy w zadnej formie.

Sprawdzian trwa 90 minut. Kazda odpowiedz nalezy uzasadnié. Zadania sg ré6wno punktowane.
Ostateczna liczba punktéw ze sprawdzianu to suma punktéw trzech najwyzej ocenionych zadan.

1. Funkcje g : X — X nazywamy inwolucjg jesli go g = idx.
(a) Udowodnij ze funkcje f : Z — Z okreslona przez f(n) = n+1 da sie przedstawi¢ jako zlozenie dwoch
inwolucji.

(b) Udowodnij ze kazda bijekcje f : Z — Z da sie przedstawié¢ jako zlozenie dwéch inwolucji.

2. Niech P = (N,|) bedzie zbiorem N uporzadkowanym relacja podzielnosci (tzn. z|ly <= J.enz -2z = y).

(a) Jaka jest moc zbioru tancuchéw w P?

(b) Jaka jest moc zbioru tafcuchéw maksymalnych w P?

3. Niech P = (Q X Z,=x) oraz P, = (Z x Z,C), gdzie = oraz C sa porzadkami produktowymi (tzn. dla
dowolnych (21, y1), (z2,y2) € Q X Z mamy (z1,y1) = (22,y2) wtw gdy (z1 <g =2) V (1 = 22 Ay1 <z ¥2)
i analogicznie dla C).

Czy porzadki P, i P, sa podobne?

4. Funkcje g : X — X nazgywamy inwolucjg jesli go g = idx.

(a) Udowodnij ze dla dowolnej inwolucji f : A — A istnieje maksymalny (w sensie inkluzji) zbiér B C A

—

taki ze B C f(A\ B).
(b) Udowodnij ze dla dowolnej bijekcji f : A — A istnieje maksymalny (w sensie inkluzji) zbiér B C A

—

taki ze B C f(A\ B).



