
Sprawdzian ze Wst¦pu do matematyki, 24.01.2012

Imi¦ i nazwisko

Nazwisko prowadz¡cego ¢wiczenia

O±wiadczam, »e w czasie trwania sprawdzianu nie udzielaªem pomocy innym studen-

tom, oraz »e sam nie korzystaªem z pomocy w »adnej formie.

Sprawdzian trwa 90 minut. Rozwi¡zanie ka»dego zadania prosz¦ odda¢ na oddzielnej

kartce.

1. Niech α : NN → NN b¦dzie odwzorowaniem danym za pomoc¡ wzoru α(f) = f ◦ f .

(a) (6p) Sprawdzi¢, czy α jest injekcj¡.

(b) (6p) Sprawdzi¢, czy α jest surjekcj¡.

2. Poda¢ moc:

(a) (6p) zbioru wszystkich funkcji f ∈ NN takich, »e zbiory f−1({n}) maj¡ t¦ sam¡ moc dla
wszystkich n ∈ N;

(b) (6p) zbioru wszystkich funkcji f ∈ NN takich, »e zbiory f−1({n}) dla n ∈ N maj¡ parami
ró»ne moce.

Odpowiedzi uzasadni¢.

3. Relacj¦ S ⊆ X2 nazywamy sko±n¡ gdy

∀x, y ∈ X : (x, y) ∈ S ⇒ (y, x) /∈ S.

(a) (8p) Pokaza¢, »e ka»d¡ relacj¦ sko±n¡ R ⊆ X2 mo»na rozszerzy¢ do pewnej maksymalnej
relacji sko±nej S ⊆ X2.

(b) (8p) Pokaza¢, »e dla ka»dej relacji R ⊆ X2 istnieje maksymalna relacja sko±na zawarta
w R.


